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A vizsga szóbeli. A vizsgán mindenki két tételt kap, a lenti listából. Részleteket a vizsgázás
online módjáról a vizsgatájékoztatóban írok majd.

1. Komplex deriválás

(A derivált de�níciója, ekvivalens jellemzése, Cauchy-Riemann egyenletek, deriválási szabá-
lyok, az inverz deriváltja)

2. Hatványsorok

(Komplex tagú sorok konvergenciája, Abel lemma, konvergenciasugár, hatványsorok holom-
or�tása)

3. Elemi függvények

(Trigonometrikus és hiperbolikus függvények hatványsora, Euler formula, az exponenciális
és logaritmus függvény, logaritmus reguláris ága)

4. Komplex vonalintegrál

(Az integrál de�níciója, tulajdonságai, helyettesítéses integrál, Newton-Leibniz formula.)

5. Primitív függvény, Goursat lemma

(Gyenge Cauchy tétel, 1/(z − b) körintegrálja. Primitív függvény de�níciója, ekvivalens
jellemzése, primitív függvény konvex ill. *-szer¶ tartományon, Goursat lemma, Cauchy tétel
*-szer¶ tartományokon.)

6. Cauchy integrálformula

(Goursat lemma általánosítása, Cauchy formula körlapon, csillagszer¶ tartományon)

7. Görbe indexe

(Görbe indexe, az index tulajdonságai, logaritmus reguláris ága konvex, ill *-szer¶ tartomá-
nyon, zérusmentes holomorf függvény holomorf logaritmusa egyszeresen összefügg® tartomá-
nyon, folytonos görbén vett vonalintegrál, Cauchy tétel homotopikus változatai.)

8. Hatványsorba fejtés

(Hatványsorba fejtés tétele, Cauchy integrálformula egyszeresen összefügg® tartományon ho-
lomorf függvényre és a deriváltakra.)

9. Hatványsorba fejtés alkalmazásai

(Morera tétel, végtelen rendben elt¶n® függvény, unicitási tétel, Taylor sorok.)



10. Maximum elv, alkalmazások

(Maximum elv 2 változata, Schwarz lemma, Cauchy becslés, Liouville tétel, algebra alapté-
tele.)

11. Laurent sorok

(Laurent sorok de�níciója, konvergenciája, holomor�tása, Cauchy- tétel és formula körgy¶-
r¶re, Laurent sorba fejtés tétele.)

12. Izolált szingularitások

(Izolált szingularitások osztályozása, megszüntethet® és pólus szingularitások ekvivalens jel-
lemzése, Casorati-Weierstrass tétel, viselkedés a végtelenben, nagy Picard tétel [biz. nélkül],
kis Picard tétel.)

13. Reziduum tétel

(Zárt görbe belseje, külseje, nullhomológ görbe, általános Cauchy tétel (biz. nélkül), rezidu-
um fogalma, reziduum tétel, reziduum formula, reziduum kiszámolása pólusban.)

14. A reziduum tétel alkalmazásai I

(Improprius integrálok kiszámítása, sorok összegzése a πctgπz függvény segítségével.)

15. A reziduum tétel alkalmazásai II

(Argumentum elv, nyílt leképezés tétele, lokális értékeloszlás, Rouché tétele)

16. Holomorf függvények sorozatai

(Weierstrass tétele, Hurwitz tétele, konform leképezések limesze, Vitali-Montel tétel (biz.
nélkül))

17. Lineáris törtfüggvények

(Konformitás, lineáris törtfüggvények de�níciója, tulajdonságai, elemi lineáris törtfüggvé-
nyek, kett®sviszony, szimmetria, a körlap automor�zmusai, Schwarz lemma általánosítása)

18. Konform leképezések alaptétele

19. Harmonikus függvények

(Harmonikus és holomorf függvények kapcsolata, unicitástétel, középérték tulajdonság, ma-
ximum elv, Poisson formula.)

20. Schwarz tétele (Dirichlet feladat, Schwarz tétel)


