Komplex fliggvénytan gyakorlat, 2022. marcius 21.

6.1. Szamoljuk ki a f(z) = fiiggvény 0 koriili Laurent sorait. Adjuk meg a sorok konvergen-

1
(z—=2)(z+1)
ciatartomanyat is (a tartomany hataran nem kell vizsgalni a konvergenciat).

6.2. Igazoljuk, hogy ha az f egészfiiggvény a valos és a képzetes tengelyen is csak valos értékeket vesz fel,
akkor paros fiiggvény. (1. modszer: alkalmazzuk az unicitéstételt az f(z), f(z) és f(—z) fliggvényekre. 2.
modszer: fejtsiik hatvanysorba a fiiggvényt a 0 koriil, és vizsgaljuk az egyiitthatokat.)

6.3. Szamitsuk ki az
1
——dz
|z|=1 Sl z

6.4. Létezik-e ilyen nem konstans egészfiiggvény?

integralt.

L. |f(2)| < +/|#| teljesiil minden |z| > 2 esetén?
2. A sikot az egységkor kiilsejébe viszi.

6.5. Irjuk fel a ctg z fiiggvény 0-koriili B (0, 7)-6n konvergens Laurent soranak elsé két nemnulla tagjat.

6.6. Melyek azok a p(z) = 22 + az + b alakt polinomok, melyekre az

p(z)
Z)= 5—"—
fiiggvénynek van primitiv fiiggvénye C \ {0, 1}-en?
6.7. A maximum-elv felhasznalasaval bizonyitsuk be, hogy ha egy fliggvény holomorf és nem konstans egy
tartomanyon, akkor a valds és a képzetes részének nincs lokilis szélsGértéke.

6.8. Az f fiiggvény holomorf az |z| < 1 + ¢ korlemezen. Legyen A = max |f(e”)] és B = max |f(e)).
0<t<m T<t<2m

Bizonyitsuk be, hogy |f(0)| < VAB. (Irjuk fel a maximum-elvet egy alkalmas fiiggvényre.)

6.9. Szamitsuk ki az 5

f(z)222—4z+3

fiiggvény 0 koriili Laurent sorait.



