Komplex fliggvénytan gyakorlat, 2022. marcius 5.
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5.2. Legyen r egy pozitiv valés szam.

(Utmutatas:az integralok értékei r-t6l fiigghetnek!)
5.3. Van-e olyan f : B(0,¢e) — C holomorf, melyre elég nagy n € N esetén
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5.4. Igazoljuk, hogy ha az f egészfiiggvény a valés és a képzetes tengelyen is csak valés értékeket vesz fel,

akkor paros fiiggvény. (1. modszer: alkalmazzuk az unicitastételt az f(z), f(z) és f(—z) fiiggvényekre. 2.
modszer: fejtsiik hatvanysorba a fiiggvényt a 0 koriil, és vizsgaljuk az egytitthatokat.)

5.5. Létezik-e ilyen nem konstans egészfiiggvény?
1. |f(2)| < +/]|z| teljesiil minden |z| > 2 esetén?
2. A sikot az egységkor kiilsejébe viszi.

5.6. Szamitsuk ki az
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5.7. A Liouville-tétel segitségével igazoljuk, hogy ha f kétszeresen periodikus egész fiiggvény (vagyis f(z +
a) = f(2), f(z+b) = f(z), és az a,b periodusok nem egy kozos ¢ periddus valés szamszorosai), akkor f
konstans.

integralt.

5.8. A maximum-elv felhasznéalasaval bizonyitsuk be, hogy ha egy fiiggvény holomorf és nem konstans egy
tartomanyon, akkor a valés és a képzetes részének nincs lokalis szélséértéke.

5.9. Szamitsuk ki az 5
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fliggvény 0 koriili Laurent sorait.

5.10. Trjuk fel a ctg z fiiggvény 0-koriili B (0, 7)-6n konvergens Laurent soranak elsg két nemnulla tagjat.

Hazi feladatok

5.11. Szamitsuk ki az
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fiiggvény 0 koriili Laurent sorait.

integralt!
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5.12. Szamoljuk ki a f(z) =

(z—=2)(z+1)
5.13. Trjuk fel az ﬁ fliggvény 0-koriili B (0, 7)-6n konvergens Laurent sordnak els§ két nemnulla tagjat.

5.14. Az f fiiggvény holomorf az |z| < 14 ¢ korlemezen. Legyen A = max |f(e')| és B = max |f(e")].
0<t<nm T<t<2m

Bizonyitsuk be, hogy |f(0)| < vV AB. (Irjuk fel a maximum-elvet egy alkalmas fiiggvényre.)



