Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2022. februar 21.

3.1. Hol konvergalnak és melyik holomorf fiiggvényhez az alabbi hatvanysorok?

(@ D @z+1" (0 > n(z+1)"
n=0 n=0

3.2. Mi lesz a sin z fiiggvény értékkészlete?

3.3. ;
/ coszdz =7, / e—dz =7, / zdz =7; / 22dz =7
|z|=1 # |z|I=1 %

|2=1 (1.d]

3.4. Legyen v+ az egységkor felss ive, mely az 1-bél a —1-be megy, 7~ pedig az als6, ugyanezen kezds-, és

végpontokkal. Igaz-e, hogy
/ zdz—/ zdz
oA o

@fE)=1 (DNH=C\{0) () fE) =1 (D(f)=Rez>0)

3.5. Van-e primitiv fliggvényiik?

3.6. Legyen vy egy szakaszonként C! gorbe és f ennek képhalmazan értelmezett folytonos fiiggvény.
(a) Hogyan tudnéank definidlni az [ fdz integralt?
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(b) Van-e kapcsolat az alabbi két szam kozott?
/f(z)dz /fdz
g v

3.7. Differencialhato-e 0-ban?

3.8. Mutassuk meg, hogy a
sinz =z

egyenlet egyetlen megoldasa {z € C: |z| < 1}-ben: z = 0.

Hazi feladatok

3.9. Legyen I az Im z = (Re 2)? parabola 0 és 1 + i kdzotti ive. Szamitsuk ki a kivetkezd integralokat:

/ 22dz; / 22dz;
r r

Melyik integrél esetében alkalmazhat6 a Newton-Leibniz szabaly?

3.10. Milyen n-re létezik a
sin 2

ZTL
fiiggvénynek primitiv fiiggvénye a D = {z € C: z # 0} halmazon?
3.11. Mi a komplex tangens fiiggvény értékkészlete?



