Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2022. majus 2.

10.1. N
/ YTy =
o T +1

Integraljunk egy 120 fokos szégtartoméany hataran.

10.2. Hol vannak az alabbi fiiggvénynek izolalt szingularitasai? Mi a szingularitas tipusa? Mennyi ott a
reziduum?
e — 23 +8
2241

10.3.

resg——— =7
sinz — 2

10.4. Legyen f(z) holomorf a zart egységkorlemezen, a korvonalon nem 0.
(a) Mit allit el az

1 f'(z)
— d
2mi Jjzj=1 f(2) :
(b) Mit allit els az
1 f'(z)
2mi o1 f(2) e

integral?

10.5. Tgazoljuk, hogy ha az f(z) fiiggvény holomorf az a pont egy pontozott kdrnyezetében, és ott |f(z)| > 1,
akkor a megsziintethetd szingularitis vagy polus.

10.6. A Roucheé-tételbél szamoljuk ki, hogy hany gydke van a 27 + 322 — 2 fiiggvénynek az egységkorben.

10.7.
Lehet-e az f fliggvény izolalt szingularitasa ef-nek polusa?

Hazi feladatok

10.8. Hol vannak az alabbi fiiggvényeknek izolalt szingularitdsai? Mi a szingularitds tipusa? Mennyi ott
a reziduum?

z z

(a) Zzej (b) (dew

10.9.
Legyen f(z) holomorf a zart egységkérlemezen, a korvonalon nem 0. Irjuk fel az f gyokeinek négyzet-
Osszegét integral alakban.

10.10.
1
reso——s— ="
sin® z

10.11. Legyen a komplex szdm, |a| = 3.1. Hany gydke lehet (multiplicitassal szdmolva) a 2% + 23 + az — 1
polinomnak az 1 < |z| < 2 tartoméanyon?
Utmutatas:Hany gyok van az 1, és 2 sugarta koron beliil a Rouché tétel szerint?



